VALOSZINUSEGSZAMITASI MODSZEREK AZ
ANALIZISBEN. I.

RENYI ALFRED

0.§. BEVEZETES

A val6sziniiségszdmitds a véletlen tomegjelenségek vizsgdlata céljdbal jott 1étre.
Amidta azonban a valdsziniiségszdmitds egzakt matematikai diszeiplindvd vdlt,
lehet8vé vidlt a valdszinfiségszdmitds mddszereinek, eredményeinek a felhaszndldsa
olyan problémdkra is, amelyeknek a véletlenhez semmi koziik nincsen. Elvileg
a valdszinfiségszdmitds eredményei, mddszerei a matematika bdrmely dgdban
felhaszndlhatSk és ez a lehetSség szdmos esetben meg is valdsult és igen sok — rész-
ben mds Gton meg sem kozelithet§ — fontos probléma megolddsdhoz vezetett.
A valoszinliségszdmitds szdmelméleti alkalmazdsai kozismertek, e témakdrrél
monogrdfia (1. [1]) és tobb Gsszefoglalé dolgozat (1. [2], [3]) jelent meg. A valdszin(-
ségszdmitds sikerrel alkalmazhaté az algebrdban is (1. [4], [5]). A valdsziniiség-
szamitds geometriai alkalmazdsai is kozismertek, elsSsorban az integrdlgeometrid-
- ban és a diszkrét geometridban (1. pl. [6], [7]). E dolgozatban a valdszint{iségszdmitds
mddszereinek az analizisben valé felhaszndldsi lehet&ségeirdl kivanunk (kaleidoszkdp-
szer(i) képet adni. ,

E dolgozat semmilyen tekintetben nem torekszik teljességre, csak arra, hogy
vdlogatott példdkon keresztiil képet adjon a valészinliségszdmitdsi mddszerek
az analizisben vald alkalmazdsainak széles spektrumdrdl. Tulnyomorészt olyan
pelddkat vdlogattunk Ossze, amelyek kevés valdsziniiségszdmitdsi ismerettel is
megérthet6k. A dolgozat egyes paragrafusai egymdstdl fliggetleniil, a dolgozatban
kozolttdl eltérd sorrendben is olvashatok. A példdk tdrgyaldsdndl a valdsziniiség-
szdmitds alapfogalmait ismertnek tételeztiik fel; a megértés megkonnyitésére azon-
ban a II. rész fiiggelékében 6sszefoglaljuk a felhaszn4lt valdszinfiségszdmitdsi isme-
reteket ¢és tételeket (utobbiakat természetesen bizonyitds nélkiil). A dolgozat meg-
értéséhez sziikséges valoszinfiségszamitdsi ismeretek egy-két kivétellel nem mennek
" tll az egyetemi anyagon; szinte az 3sszes felhaszndlt valdszinfiségszdmitdsi tételek
megtaldlhaték pl. a [8] tankdnyvben, amelynek feladatai kézott egyébként tobb,
ezen dolgozatban térgyalt példa is szerepel, azonban legtdbbszér csak rovid utaldssal
a megoldds mddjdra.

A valdsziniiségszdmitdsi médszerek az analizisben val alkalmazdsairdl eddig
kevés Osszefoglald jellegi munka jelent meg. Sok érdekes példa taldlhaté M. Kac
dolgozatdban [3], valamint W. Feller tankonyvének nemrégen megjelent mdsodik
kotetében (1. [9]).

E dolgozat els8sorban ismert eredmények Osszefoglaldsdt adja; egyes példdk
tdrgyaldsdndl azonban helyenként a szakirodalomban taldlhatétdl eltérd, egyszeriibb
bizonyitdst adunk, (igy pl. a 3. §-ban Hayman tételére, a 6. §-ban Ryll—Nardzewski
tételére) tovdbbd 1ij eredményeket is kézliink. (Szamozott tételként csak ez utébbiak
szerepelnek.) '
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