A JUNIUS 12.-1 VIZSGA FELADATAI

Megjegyzés: Abban az esetben, ha egy megkérdezett fogalom definicigjat tobb (egymés-
sal ekvivalens) médon lehet megadni, akkor ezek mindegyike j6 vélasznak mindsiil.

1. Egy szabalyos dobodkockat végtelen sokszor feldobunk egymas utan. Mi annak a
valoszinlisége, hogy az els6é hatos dobas el6tt pontosan két 6tos dobés koévetkezik
be?

2. Feldobunk egy szabalyos dobdkockat 10 alkalommal egymas utan. Tekintsiik az
olyan két egymast koveté dobdasbol all6 parok szdamat, amelyekre mindkét dobds
eredménye hatos. (Ha példdul az eslé harom dobds hatos, a tobbi pedig nem az,
akkor két ilyen pér van, az 1. és 2. illetve a 2. és 3. dobasbdl allé par.) Szamitsuk
ki az ilyen dobasparok szamanak a varhaté értékét és szorasnégyzetét.

3. Az igazmonddk véarosaban egy véletleniil megkérdezett ember 0.9 valészinliséggel
mond igazat, a hazugok varosaban 0.8 valészinliséggel hazudik. Véletleniil megér-
keziink az egyik varosba, % valoszinliséggel az egyikbe, % valoszintiséggel a masikba.
Megkérdeziink egy embert, hogy ez az igazmondék varosa-e, és azt a valaszt kapjuk,

hogy nem. Mi a valésziniisége annak, hogy az igazmonddk varosaba jutottunk?

4. Van két egy méter hosszi botunk, melyek mindegyikét véletleniil eltoriink egy-
mastol fiiggetleniil ugy, hogy minden toréspont egyforman valdszini. Az els6
bot hosszabb és a masodik bot rovidebb darabjat osszeragasztjuk. Mi annak a
valészintisége, hogy az igy Osszeragasztott bot hossza kisebb, mint 0.9 méter?

5. Legyen birtokunkban 100 lampa, melyek mindegyike egymastol fiiggetlen idGtar-
tamig miikodik, élettartamuk pedig exponencidlis eloszlasu A = 0 paraméterrel.

(A lampék élettartamdnak exponencidlis eloszldsa természetes feltételezés.) Egy
termet bevilagitunk ezen lampéak valamelyikével, majd amikor az kiégett 1j lampat
hasznédlunk fel. Adjunk jé becslést arra, hogy a lampak oOsszélettartama legalabb
1150 ora.

6. Hogyan szdl a nagy szamok gyenge torvénye? (Arra a kérdésre kell valaszolni,
hogy milyen tulajdonsag teljesiilését jelenti az, hogy fiiggetlen egyforma eloszlasu
valoszinliségi valtozok sorozatara érvényes a nagy szamok gyenge torvénye. Nem
sziikséges annak az eléadason emlitett, de valéjaban nem targyalt eredménynek a
megfogalmazasa, amely megadja a nagy szamok gyenge torvényének sziikséges és
elégséges feltételét.)



