Feladatok

1.) Lassuk be, hogy egy végesen generalt idempotens félcsoport véges.
Definicidék: A félcsoport olyan halmaz, melyen van egy kétvaltozds, asszociativ

miivelet. A félcsoport idempotens, ha annak minden a elemére a? = a.

1b.) Hény eleme lehet maximum egy 6t elemmel generalt idempotens félcsoportnak?
Hogy néz ki egy szabad idempotens félcsoport?

2. Tetszoleges x1, ...,z szdmokra és € > 0-ra létezik végtelen sok olyan @, [ =
4;
1,...,k tortek kozos g; nevezdvel, melyekre
j 14¢
T — Pil < % minden [ = 1,..., k indexre.
g | = g0

J

Segitség: Alkalmazzuk a skatulya elvet a (jz;mod 1,...,jzir mod 1) vektorokra,
1 < j < n, aszerint, hogy ezek a vektorok a k-dimenzids egységkocka melyik

li Ih+1 I I +1
[Nl’ 1; ) X - X [ﬁk, k; ) részébe esnek alkalmas N szammal.

Az ebben a feladatban megfogalmazott un. Dirichlet tétel fontos szerepet jatszott
az idei Schweitzer verseny 4. feladatanak megoldasdban. Arrol a fontos specialis esetrdl,
amikor egyetlen szamot akarunk jél approximalni kis nevez6jl tort segitségével teljesebb
leirast lehet adni a lanctortek elméletének felhaszndldsdval. Ezt a kérdést targyalni
fogjuk a késobbiekben a szeminariumon.

Tovabba ismertetni fogjuk az idei Schweitzer verseny 10. feladatdnak a megoldasat.
Ez a kovetkezoképpen szol:

Legyen &,, n = 1,2,..., fiiggetlen valdszintiségi valtozok sorozata, E¢, = 0,
E& = 02, lim 02 = 0. Legyen S, = > &, és jelolje I(A) egy A halmaz in-
dikatorfiiggvényét. Lassuk be, hogy
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Z —I { ( max |S;| > \/E)} — 0 1 valészintiséggel, ha n — oo.
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